S« UNPROFESOR

SOLUCIONES DE EJERCICIOS DE SISTEMAS DE ECUACIONES
TRIGONOMETRICAS

1. Calcular el valor de Xy Y en las siguientes ecuaciones:

senx + cosy = V3

X-y=§

De la 22 ecuacion aislamos x

2

Y sustituimos dicha expresién en la 1* ecuacion:

aTo=

Ty

sin (g+y)+cosy= V3 (5)

Nota a) : Como sin (% + y) = sin (%) cosy + cos (%) siny = 2cosy ;

entonces, podemos transformar la expresion que hay a la tzquierda de la igualdad
de la siguiente manera:

sin (% —I—y) +siny =2cosy

Quedando la ecuacién (5) asi-

3
2cosy = \/E—rcosy = %

9 . T T
sin (—) =1 v cos (—) =0
2 2
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Los valores de y que se obtienen son

Z 4+ 2kw
y—{ 1—?—}—2;’{7 conkeZ

Obtenidos todos los valores de la incégnita "y”

, vamos a calcular los cor-
respondientes valores de la incégnita “z”.(recuerda que v = —+ y)
) ™ T ow 2
S1 -y:——|—2k7—>;r:§—f—g+2kn: 3 + 2kmcon k€ Z
T T 1lx T T
Siy=—1]74+2kn 2=+ —F]+4+2kn=—+2kn=-4+2(k+1)7 keZ
l]y s t=5+—+ 3+ 3+(+)con":J
El conjunto solucién del sistema es:
2 iy T 117
S = — +2%k7. = +2k7 ) conk e Z U ——l—Q.(k—I-]),-T.——f—?kﬁ con k€ Z
3 6 3 6
senx = 2seny
1
seny-senx = —
51 realizamos el siguiente cambio de variable sine = Z y cosax = T
tendremos que resolver el sistema:
{ Z=2T
1
Multiplicamos la 1% ecuacién por I’ y la 2% por —1
ZT = 277
-ZT=-1

Sumando ambas ecuaciones

0=2T%-3=T?=5—T=

b=
[&1E

&T:%ﬁZ:l
SiT=-1-2=-1
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Deshaciendo el cambio de variable
) X4+ 2%km
. 1 . Siz=< £ —y=5+krconkel
Sl siner=5 —siny =1 ]_} 2

E’%—I—ZLT
. T .
St sinz =—5 —siny=—1

T
. - +2kw ;
Slx:{@ﬁ_'_wﬁ —>'y=3§+k: J
La solucién del sistema es el conjunto de puntos del plano siguniente:

S = {(% +2km. 5 —f—:’cw]} U {(% +2km. 5 +k‘ﬁ)} U {(%—1—2.&7. 3% +."'m)} U {(1:;‘_ + 2k, % + k;—.)}
donde k € Z
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