8« UNPROFESOR

SOLUCIONES DE LA REGLA DE LA CADENA

1. Realiza las siguientes demostraciones
a) Solucion : Hay que derivar la siguiente funcion :
g(x) = sin(f (x))

Nos bastara la regla de la cadena. Vemos que si escogemos
las siguientes funciones :

a(x) = sin(x) b(x) = f(x)
Claramente, la funcion g es composicion de estas :
a(b(x)) = a(f(x)) = sin(f(x)) = g(x)

Asi que podemos usar la regla de la cadena. Derivamos las
funcionesayb:

a'(x) = cos(x) b'(x) = f'(x)

Y construimos la derivada como nos dice la regla de la cadena

g'(x) = a'(b(x)) - b'(x) = a'(f(x)) - f'(x) = cos(f () - f'(x)
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b) Solucién : Hay que derivar esta funcion :
g(x) = (f)"

Lo haremos como el anterior. Escogiendo las siguientes
funciones :

a(x) = x™ b(x) = f(x)
Claramente, la funcion g es composicion de estas :
a(b(®) = a(f(x)) = fF()" = g(x)

Asi que podemos usar la regla de la cadena. Derivamos las
funciones ayb:

a'® =n. "1 b'(x) = f'(x)

Y construimos la derivada como nos dice la regla de la cadena

g' () =a'(b(x))-b'(x) =a'(f(x) - f'(x) =n-(FEN"" - f'(x)
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c) Solucién : Hay que derivar la siguiente funcion :
g(x) = arctg(f(x))

Otra vez, lo haremos como en los apartados anteriores. Esta
claro que es la composicion de estas funciones :

a(x) = arctg(x) b(x) = f(x)
Comprobamos esto ultimo :
a(b(x)) = a(f(x)) = arctg(f(x)) = g(x)

Una vez comprobado, podemos usar la regla de la cadena.
Derivamos las funciones ay b :

1

’ _
a (x) T 1+x2

b'(x) = f'(x)

Y construimos la derivada como nos dice la regla de la cadena

1 ()
9@ =a () b =a(f@) fx)=———f'(x) = ————
() V) 1+ (F(0)° 1+ (F(x)"
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2. Deriva las siguientes funciones

Soluciones :
a'(x) = 2x - cos(x?)

2-arctg(x)

b'(x) =
() 1+ x2

c'(x) = cos(sin(x)) - cos(x)

1

d'(x) = In(In(x)) - In(x) - x

e'(x)=9-(x?*+1)- (x3+3x+7)?
f'(x) = m- cos(mx)
, 8
gx)=-=

h'(x) = 3 -1In(2) - cos(x)

. 2x+1
i'(x) =
2-Vx? +x
j@) =2 e

k'(x) = In(74) - 7474x+1
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